











































































































定积分

⼏个经典问题

倒不 I Fix axdx
yinxdsiwxlftndt tl f

i2ki求圆RfiRE的⾯积
5 4Ǚtdx 全ㄨ Rsint

y d ds
4ERatRostdt

- 4RYFTRtdt 4RYiinz tl ⼆成⼀

例3和周期函数定义在仅上证明 HaER
Üfcxsdilifndx

证明 㥃 lift lift if
对于1埓⼼⼭作代换⼊⼆七⼗ㄒ
x T satT to 3 a

Üfandxtifctīndt⼆仔⼼ diff 此 ⼝

注若秋连读函数可对积分限求导
令抋 Ǘfdx 去让⺠⼼下⼼ 或Far常数

Fia fcati f ci OH周期

倒4 I fix dxlaco














































































































sir 遯 xli ffdx
rzd fxii.net

的要有分⺟的形式
VF.az dx again

Eat It Tv岱世
a Edt Èhxtitdfiidnmn

1到5 Wallis公式1点炂式
Ii Ǖàrnxdx⼆Ǖdxdx

Tsixwilddǖxl osxEE osi.EE
分部积分降次
In⼆Ǖaiixdtosxl
wsxsiixliliasxdls.in
n_nǕ inx.ws xdx

⼆ n_n In m In
In ⼆ t In I ⼆È IF 1

⼼吖 崎til戀 嵎 ˊ

应⽤ cniidx jixdxzz.EE
2 Ewixsinxdx E x ws4xdx Iz I4

iEi.cnfisiixdx T.it

1到6 Iinxdx 2Ǖihdx














































































































o 𠵇
Ioixdxfǜwixdx 嵎

倒⼜ f在⼼⼝上有过误导函数 fot f to
证明 11和岞式141此
从左1则⼊⼿分部积分

1和dx xfxi fxfix la
lxfindx 不够了

带有 did ⼼式的分部积分

和dcx ilx ifanl lix ifixidx
fcx ifindx ffnndx lixfixsdx

lffcxidxkllix ifindxl
sflx ilfixidxsifi nldx

对称性在积分计算中的应⽤
在 a的区间上 xisatb x

gifcatb xi gs与松关于如世轴对称

gcxrfcatb xr fi 1尴划
若柯积则
tpdxfigdxffcatndx

特别地在 0 a 上

ffxhx ffaxidx














































































































奇偶性的推论

f在⼼上 关于⽣ 为奇函数 If在 a a 上关于⽔式为偶函数

hgHxtliod fxs fa x INNXEToa3 fcxnfca xl
mg ffx北 0 I mlffxsdx 2Ǚfxsdx

⼀个重要恒等式时不⼀定是偶函数1 1
不怎么⽤

1啝⼭ 1和⼭ 㥒 ⼭ 上⽐较有⽤

更⼀般版本 lfndiffntfatb xidx

g IT xsixdx
itcos我

希望是⼼下让偶函数倚函数
优先验证偶

杯⽔怎囖烮 华嚻 if
fcxstfa xs im

T wg2x

⼯⼆⺎信悠 北 Ǜ 朤 awrctantxii

倒 f在 ⼤下让偶在 o⼤了关于𥐥奇
证明HnENi IE Ufxicoswxdx 0
被积⼨⼼⼼ 以 在⽐不了偶

oswx
Ezffwswxdx _杺 sinn II其中Efnwsznxdx lifxwswxt fi 以 2㗀

o

其它答案写张作代换七⼆不ㄨ

Ifxwswxdiffktlwsznk tldk tl














































































































⼆ lift oszntdt
I I I 0

侧 I 1想想我
直接代⼊1 x 分⺟不友好 先换元 x tent
desi 此

HuntIǕhnttantldt ⼆
ittant

⼆Ǚhuttantlthutltanz
⼆Ǖhlttanttttant 此 ⼆ Īlnz

因为 tanliiǜǜi 㗊 uh
t

9到证明 奴ER Ēuǜiǖuǜx 来
只记焦阔 ⼀
左⾮ Ǖniiinldiǜitai 恐对此⼆平


