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解答会在下节课前更新在课程网页上. 推荐完成问题 1-3, 问题 4 选做.

问题 1. 证明在锐角三角形 ABC 中,

cot3 A+ cot3 B + cot3 C + 6 cotA cotB cotC ⩾ cotA+ cotB + cotC.

问题 2 (韩国, 1998). 设 I 是三角形 ABC 的内心. 证明

IA2 + IB2 + IC2 ⩾ BC2 + CA2 +AB2

3
.

问题 3. 设 a, b, c 分别为某三角形的三边长. 求证

a2b+ a2c+ b2c+ b2a+ c2a+ c2b > a3 + b3 + c3 + 2abc.

问题 4 (Surànyi). 证明对任意 x1, · · · , xn ⩾ 0, 有

(n− 1)(xn
1 + · · ·+ xn

n) + nx1 · · ·xn ⩾ (x1 + · · ·+ xn)(x
n−1
1 + · · ·+ xn−1

n ).
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